
Integrales útiles

• Para Re (a) > 0 y b ∈ C,
∫

∞

−∞

dx e−ax2+ibx =

√

π

a
e−b2/4a .

• Para a > 0 y n = 0, 1, 2, . . .,
∫

∞

0

dx xn e−ax =
n!

an+1
,

∫

∞

0

dx x2(n+1) e−ax2

=
(2n+ 1)!!
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,

∫

∞

0

dx x2n+1 e−ax2

=
n!

2 an+1
,

donde
(2n− 1)!! = (2n− 1) · (2n− 3) · · · 3 · 1 .

• Para Re(x) > 0 y Re(y) > 0 se tiene

∫

∞

0

dt
tx−1

(1 + t)x+y
= 2

∫

∞

0

dt
t2x−1

(1 + t2)x+y
=

Γ(x) Γ(y)

Γ(x+ y)
,

donde Γ(z) es la función Gamma de Euler. Usando

Γ(z) = (z − 1) Γ(z − 1) , Γ(1) = 1 , Γ(1/2) =
√
π ,

se tiene

Γ(n) = (n− 1)! , Γ
(

n+ 1
2

)

=
(2n− 1)!!

2n
√
π para n = 1, 2, 3, . . .
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