HOJA 0 DE PROBLEMAS DE CALCULO | (curso 2002/2003)

1. Hallar todos los nimeros reales x que satisfacen las siguientes igualdades o desigualdades:

2 3 L N
x4x2-2=0 2oy ¥ 2_axea =1 Oxt9 -20x+1 =0 [x4-5|=4 (valor absoluto)
gx_ 22 = sen(2x) + cos(x+g) = sen(5p) 3tanx+2cosx = 0 2Inx + In(x+2) =0

2_43
7+x+g <0 6x3-13x2+4 3 0 tan’x < 1 3AXTXT g

2. Simplificar la expresiones siguientes:

S VAo Pa)d a-loa-5/3[3. ¢ 3\31[ (-T2, 532 sen(p/4)—cos(p) n! 1-cos2a
(3+08) (3_08) 378 [2 +(2) ][(2)+2 ] cos(p/4)+2tan?(p/6)  (n-3)!(n%-2n)  1-cosa

. 1 1 _j+l n n_(n+l 2 _
3. Demostrar: a) il + TR b) (k—l) + (k)—( K ) , €) 2sen“(atp/d)=sen(2a) + 1.
4. Calcular las ecuaciones de: a) Larectaque pasapor €l punto (2,1/2) y cuyapendiente es —1/4 . b) Larectaparalela
alaanterior que cortael gjex en x=1. c) Larecta perpendicular alas dos anteriores que pasa por € origen.

5. Hallar laecuacion de larectatangente en x=2 alagréficade las siguientes funciones:
e
f(x) = 1x f(x) = tan(px) f(x) = xln(x2—3x+3) f(x) = O+ g

6. Hallar paraqué valoresde x se anulan las derivadas segundas de |as siguientes funciones:
X

Oxi2

7. Lafuncién f(x)=ax3+bx2+cx+d tiene un méaximo local en el punto (0,4), un punto de inflexién en el punto (1,2) y
un minimo local en € punto (p,q) . Determinar (p,q) .

F(X) = X2+7x5+ X%l f(x) = f(x) = senx cosx f(x) = In(1+cosx)

8. Sea f(x) = 3+x2(x=3)* . Probar que lafuncién derivada f'(x) posee a menos unaraiz en e intervalo abierto (0,3) .

9. Representar la gréfica de las funciones a) f(x)=x/(4-x2) , b) g(x)=1/(1+eX) , estudiando méximos, minimos,
crecimiento y decrecimiento, asintotas, puntos de inflexion, concavidad y convexidad.

10. Hallar méaximos, minimos y puntos de inflexién de f(x)=senx+cosx en 0<x<p . Dibujar su graficaen eseintervalo.
11. Determinar el punto delagréfica y = —x3+6x2—7x+5 en que la pendiente de la recta tangente es maxima.

12. Sealaparébola y=x2—4x+4 y un punto (p,q) sobreellacon O£p£2. Formamos un rectangulo de lados paralelos
alos gles con vértices opuestos (0,0) y (p,q) . Calcular (p,g) paraque €l area de este rectangul o sea maxima.

X2 2
2 X X 2 t<In(1+4t<)dt
13. Calcular: &) lim 5 by 1im 322 g jim Oy jim Q HnerAnd :
x®p/2 (x—p/2) X® 0 X X® ¥ X X® 0 X

14. Sabiendo que f(x) es continua, que f(0)=0 y que su derivadaes f'(x) ={ 112x5isix>;<11 , calcular f(x) y eshozar su gréfica

Coaxtl « dx & (Inx)2 P NS p/a
15. Cdcular: Ode, Oroc' O dx , Q)xsenxdx, Q)In(2x+1) dx , (o} sen(ax) cos(ax) dx

X (12
16. Calcular los puntos donde se anulaladerivada de lafuncion f(x) = —x + Q (to-10t+24)

17. Hallar el 4reade laregion plana acotada limitada por lacurva y=1/(x2+1) , el eje horizontal y las rectas verticales
gue pasan por los puntos de inflexion de lacurva.

18. Hallar e &reafinitaencerrada por e eje de abscisasy lagréficade y = (x=1)2 (x—4) .
19. Calcular el dreaencerradapor larecta y = 2x-5 y laparabola y = x2—4x .

20. Considérese la region acotada que determinan lascurvas y =eX e y = e2X ylarecta x =a.
(i) Hallar € &readedicharegién para a=1. (ii) Halar un valor de a> 0 paraque e areadedicharegiénsea 2.



